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Um semigrupo numérico é um subconjunto de N (aqui N denota o conjunto dos

inteiros não negativos) que é fechado para a adição, contém o elemento 0 e tem

complemento finito emN.

Aproveitarei para definir alguns conceitos relacionados com semigrupos numéri-

cos e farei algumas observações, que julgo interessantes, relativas a estes conceitos.

Apresentarei também algumas famílias bastante conhecidas de semigrupos numéri-

cos. Uma delas é a família dos semigrupos numéricos proporcionalmente modu-

lares.

A multiplicidade e o número de Frobenius são dois importantes invariantes de um

semigrupo numérico. Eles são o menor inteiro positivo que pertence ao semigrupo

numérico e o maior inteiro que não pertence ao semigrupo numérico, respectiva-

mente. Dados dois inteiros m e n com n 6= 0, denotamos por m mod n o resto da

divisão inteira de m por n. Uma inequação Diofantina proporcionalmente modular

é uma expressão da forma ax mod b ≤ cx, em que a, b e c são inteiros positivos.

Dada a inequação Diofantina proporcionalmente modular ax mod b ≤ cx, denota-

mos por S(a,b,c) o conjunto de soluções inteiras desta inequação, S(a,b,c) = {x ∈
N | ax mod b ≤ cx}. O conjunto S(a,b,c) é um semigrupo numérico chamado semi-

grupo numérico proporcionalmente modular.

Darei um algoritmo que permite calcular a multiplicidade de um semigrupo nu-

mérico proporcionalmente modular S(a,b,c), com a, b e c inteiros positivos. Este

algoritmo, como veremos, apresenta uma grande semelhança com o algoritmo de

Euclides para o cálculo do máximo divisor comum de dois inteiros. Notemos que

dar uma fórmula para a multiplicidade de S(a,b,c), a partir dos inteiros a, b e c é

um problema em aberto. Este problema continua por resolver mesmo para o caso

c = 1 (semigrupo numérico modular).

Finalmente apresentarei algumas aplicações do referido algoritmo na determi-

nação de outros invariantes de alguns semigrupos numéricos.
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